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Aufgabe 1 (4 Punkte). Seien Y und Yn für alle n ∈ N Zufallsvariablen mit Werten in Z. Zeigen
Sie

Yn ⇒ Y ⇐⇒ ∀j ∈ Z : P (Yn = j) −−−→
n→∞

P (Y = j).

Aufgabe 2 (4 Punkte). Zeigen Sie, dass jedes Wahrscheinlichkeitsmaß auf R schwacher Limes
einer Folge von diskreten Wahrscheinlichkeitsmaßen ist.

Aufgabe 3 (4 Punkte). Sei (αn)n∈N eine Folge mit αn ∈ (0,∞). Weiter sei (Xn)n∈N eine Folge
von Zufallsvariablen, sodass Xn exponentialverteilt mit Parameter αn ist, d.h. Xn besitzt die
Dichte

fn(x) = 1{x≥0}αne
−αnx.

Zeigen Sie die schwache Konvergenz von (Xn)n∈N für n→∞, falls αn →∞ für n→∞.

Aufgabe 4 (4 Punkte). Zeigen Sie, dass es einen Homeomorphismus zwischen R und den Dirac
Maßen auf R mit der schwachen Konvergenz gibt.


