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Aufgabe 1 (4 Punkte). Wir betrachten die Mafe p,, auf ([0, 1], 5([0,1])) gegeben durch
1 n
E Z 5k/na
k=1
sowie

K= )\|[0,1]
das Lebesgue-Maf auf [0,1]. Zeigen Sie p, = p.

Aufgabe 2 (4 Punkte). Zeigen Sie, dass eine Familie von Normalverteilungen genau dann straff
ist, wenn die Familie der Parameter beschrankt ist.

Aufgabe 3 (4 Punkte). Fiir jede Zahl n € N gibt es eine eindeutige Darstellung n = 2% + m,,
mit 0 < m, < 2. Es sei P die Gleichverteilung auf ([0,1],B([0,1])) — das heikt, P hat
Lebesgue-Dichte 1p,1; — und auferdem

ke fiir 2 < w < Mgt

0 sonst.

Xpn:[0,1] = R, wb—){

Untersuchen Sie die Folge der X, beziiglich P auf schwache, stochastische, fast sichere und LP-
Konvergenz fiir p > 1 sowie auf gleichgradige Integrierbarkeit.

Aufgabe 4 (4 Punkte). Sei (P;);cr eine Familie von Wahrscheinlichkeitsmafken auf R?. Zeigen
Sie, dass die folgenden Aussagen dquivalent sind:

1. (P;)ier ist straff.

2. Fiir alle Projektionen 7y, ..., mq ist (P;'*), ., straff.



